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프레게의 이론적 틀에 대한 기본적 사실들 하지만 근본적인 사항들( , )

모든 항목들은 대상들이거나 함수들이다 이 범주들은 원초적‘ ’ ‘ ’ .

이고 그래서 정의될 수 없다.

함수와 대상의 차이 함수들은 그들이 하나 이상의 빈 자리- : ( )

를 갖는다는 점에서 대상들과 구분된다 이것들은 불포화된 것이.(

다)

빈 자리들이 적당한 논항들 로 채워지면 값을- ‘ (arguments)’ ‘ ’

갖게 된다.

그 값은 항상 어떤 대상이다- .

논항들 은 대상들일 수도 있고 다른 함수들일 수도 있다- (arguments) .

차 수준 함수들의 경우 이 함수들의 논항들은 대상들이다1 : .

차 수준 함수들의 경우 이 함수들의 논항들은 차 수준 함수들이다2 : 1 .

수준들을 섞는 것은 허용되지 않는다.◎

모든 함수들은 총체적이다 즉 올바른 종류의 모든 논항들에 대해서 정의된다 따라서 모든 논항- . : .

들에 대해 그것이 함수에 대입되었을 때 어떤 값을 갖는다 주로 논리학에서는 참 거짓이다, .( / .)

함수들은 그 값으로 취하는 논항들의 숫자에 따라서 항짜리 항짜리 등으로 불린다- ‘1 ’, ‘2 ’, .

개념들은 두 진리값들 중의 하나를 갖는 함수들이라고 간주된다 따라서 이것들은 수준들이며 다- . ,

른 함수들과 마찬가지로 이다‘arities' .

논리적 언어 에서의 의미있는 표현들은 단순한 이름들이거나 복합적 이름들이며 이- (Begriffsschrift)

것들은 대상들이나 함수들을 나타낸다.

이름들은 의미와 지치세를 갖는다 오직 지시체가 여기 논리학 메타논리학 서 문제될 뿐이다- . ( / ) .

구문론 의미론< / >



구문론과 의미론의 수준은 구분되면서도 대응되는 것이 중요하다- .

그래서 함수들도 그 이름에 빈 자리가 있듯이 빈 자리들을 역시 가진다 이 빈 자리는 특별한( ) .(

문자로 표시된다 이 빈자리들은 적당한 대상이나 함수의 이름들로 채워질 수 있다 특히 문장.) .

들은 복합적인 대상 이름들이며 진리값을 지칭한다( ) , .

복합 함수명들은 복합 대상명들에서 단순 이름들을 제거하고 그에 해당하는 빈 공간들을 남겨둠으로-

써 얻을 수 있다.

예< > 은 보다 크다23 14 .

우리는 여기서 다음의 차 수준 함수 개념 명들을 얻게 된다 다음은 이러한 차 수준 함수명들이다1 ( ) . 1 .

는 보다 크다x 14 .

은 보다 크다23 y .

는 보다 크다x y .

그리고 차 수준 함수명도 얻을 수 있다 그건 다음과 같다2 . .

(23, 14).Ψ

이제 다음과 같은 표현이 항짜리 차 수준 개념명이라고 하자1 1 .

(1) F(x)

그러면 다음은 문장이다.

(2) xF(x)∀

프레게에 따르면 는 다음과 같은 차 수준 개념명에 개념명 을 논항으로서 삽입함으로써 얻어진, (2) 2 (1)

다.

(3) x (x)Ψ∀

은 프레게 논리학에서 단순명이다 이것은 항짜리 차 수준 개념을 지칭한다 즉 어떤 항짜리(3) . 1 2 . 1 1

차 수준 함수 에 적용되었을 때 가 모든 논항들에 대해서 참인 값을 가질 때 참의 값을 주며f(x) , f(x) ,

그 외의 경우에는 거짓의 값을 준다.

물론 이것은 보편 양화된 문장들에 대한 일반적인 참 조건의 한 유형이다 가 참일 필요충분조건, . (2)

은 가 모든 대상들 에 대해서 참이라는 것이다 하지만 프레게의 형식화는 이 예를 들어서F(x) x . (3) , ,

(4) x (x)Ψ￢∀ ￢

(5) x( (x) (x))Φ Ψ∀ →

와 같은 많은 가능한 차 수준의 개념들 중의 하나일 뿐임을 나타낸다 는 존재 양화사이다 는2 . (4) . (5)



두 개의 항짜리 차 수준 개념들을 서로 결합시킨 항짜리 차 수준 개념이다 이것들은 모두 프레게1 1 2 2 .

논리학에서 에 의해 정의될 수 있으며 따라서 복합명들에 의해서 지칭될 수 있다(3) , .

유사한 방식으로 차 수준 함수들에 대한 양화가 차 수준의 개념들에 의해서 도입될 수 있다 기타, 1 3 .

등등.

요약하자면 우리는 양화사에 대한 잘 정의된 프레게적 개념이 있음을 알 수 있다, .

구문론적으로 단순 양화사명들은 변항을 구속하는 연산자들로 간주될 수, ( ) (variable-binding)

있다 하지만 프레게의 변항 사용에 대해서는 을 보라( Note 7 ).

의미론적으로 양화사들은 차 수준 개념들이다, 2 .

만약 우리가 비 프레게적인 방식으로 항 차 수준 개념의 외연을 그 아래에 떨어지는 대상들의- , n- 1 n

중체의 집합이 되도록 한다면 그리고 항 차 수준 개념의 외연이 그 아래에 들어가는 차 수준 개념, n- 2 1

들의 외연들의 중체들의 집합이 되도록 한다면 의 양화사들의 외연들은 다음과 같이 된다n , (3)-(5) .

(6) ∀U={X U :  X = U 이 양화사의 외연은 전체집합이다} : .

(7) ∃U ={X U :  X≠ 이 양화사의 외연은 공집합 아닌 부분집합이다} : .

(8) allU ={<X,Y>: X⊆ U & Y ⊆ U & X⊆ Y}, :

이 경우 양화사의 외연이 이렇게 되는 까닭 이 문장을- “ x,y (x,y)”Φ∀ 예 모든 사람은 동물[ :

이다]로 보기 때문이다.

여기서 는 전체집합이다 전체집합이 여기서 고정되었으며 집합의 원소가 되기에는 너무 크다는 사U .

실과는 별개로 이 외연들은 모형 이론적 의미에서 일반화된 양화사들이다 절과 비교해 보자, . 1.4 .


